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Soru:

n dogal sayisi icin, a, b ve ¢ asal sayilar olmak iizere, a® + b" = ¢ denkleminin en az
bir ¢oztimii varsa, n en fazla kag olabilir?

Coziim:

Cevap: n = 1.

n=1isea ="7>0= 2,¢c= 3 bir ¢cizimdir. Tim n > 1 degerleri icin ¢liziim
olmadigini gostrelim.

n tek say1 olsun. (a + b)(a"' — a"2b+ a"3b* — - - + b") = ¢? oldugundan
a + b ile boliiniiyor. a + b < a™ + 0" ve ¢ asal oldugundan a + b = ¢. O zaman
A=(a+b?*=a"+0">a>+ b > 2a® + 2b* ve (a — b)* < 0. Celigki.

n = 2m ¢ift olsun. a,b, ¢ sayilarindan biri ¢ift, dolayisiyla 2 olmali. Fakat ¢ = 2
olamiyor. Genelligi bozmadan a > b = 2 kabul edelim.

a = 3 olsun. O zaman 3?™ + 22" = 2. m tekse, 2™ sayismin son rakami 4, 3™
sayisinn son rakami 9 ve dolayisiyla 3%™ + 22™ sayisiin son rakami 3 oluyor. m
ciftse, 22™ sayisiin son rakami 6, 3™ sayisinin son rakami 1 ve dolayisiyla 327 4 2%2m
say1simin son rakami 7 oluyor. ¢? sayismin son rakami ise sadece 1,5 or 9 olabilir.

Celigki.



2 5 olsun. (a™)? + 2?™ = ¢? oldugundan ¢* > (a™ + 2)%. O zaman ¢ — (a™)* >
m 4 9)2 — (aM) = 4a™ 4 > a™ > 5™ > 4™ — 22 Coligki.
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