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Soru:

Her [a,b] C [0,1] intervali i¢in {2"z} € [a,b] kogulunu saglayan bir n dogal sayisi
bulunuyorsa, « € [0, 1] sayisina iyi say1 diyelim. Sonsuz tane iyi saymin varligini
kanitlayiniz.

Not: [z], x sayisinin tam degeri olmak tizere, {x} = z — [z].

Cozim:

x iyi say1ysa, her k dogal sayisi icin /2% da iyi sayidir. Dolayisiyla, sadece bir tane
iyl saymin varhgim gostermek yeterlidir.

Ikilik say1 sistemini kullanacagiz. = € [0,1] olsun. tito...tg, t; = 0,1; 1 < i < k
olmak iizere, k uzunluklu hangi bloku alirsak alahm, bir n dogal sayisi i¢in {2"z}
sayist ikilik sistemde 0.t1%5 . .. ¢y ile bagliyorsa, x sayis1 bariz gekilde iyi sayidir.
Simdi yukaridaki kosulu saglayan bir x sayisi belirleyecegiz. by = 0,by = 1,b3 =
00,by = 01,05 = 10,06 = 11,b7 = 000,bs = 001,... bloklarim tammlayalim. z =
0.b1b2b3 ... b; ... olsun. Bir [ i¢in t1t5...t; = b, olma zorundadir. Ikilik siatemde
{2z} sayis1 z sayisindan sol tarafa bir kademe kaydirigla elde ediliyor. Demek ki,
oyle bir n sayist vardir ki, 2"z sayis1 0.b; ile baghyor.Ispat tamamland.



