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Soru:

f: Z* x 7Z — 7 fonksiyonu,

L £(0,0) = £0,1) = 1.
2. her k ¢ {0,1} i¢in f(

0,k) =0,
3. her n > 1 ve k igin f(n,k

)=f(n—1,k)+ f(n—1,k—2n)
kosullarini saglhyor.

(20209)
Z f(2008, k) toplamini bulunuz.
k=0

Cozim:

A k< 0veya k> n?+n+1ise tiim n > 0 degerleri i¢in f(n,k) = 0 oldugunu
gosterelim. Tiimevarim kullaniyoruz:

L.n=0:f0,k) =0ifk<0ork>02+0+1=1.
2. k<Oveyak>(n—12+n—1+1=n>—-n+1lise f(n—1,k) = 0 oldugunu

varsayahm. k < Oise, f(n,k) = f(n—1,k)+f(n—1,k—2n) = 040 = 0. k > n®*+n+1
ise, k—2n>n*>—n+1ve f(n,k)=f(n—1,k)+ f(n—1,k—2n) =0+0=0.



B. Tiim n > 0 ve k degerleri icin f(n, k) = f(n,n*+n+1—k) oldugunu gosterelim.
Tiimevarim kullaniyoruz:

1.n=0: f(0,k) = (0,1 — k).

2. f(n—1,k) = f(n—1,n* —n+1— k) oldugunu varsayalim. O zaman f(n,k) =
fin=1Lk)+ f(n—1,k—2n)=f(n—1,n*—n+1—k)+f(n—1,n*+n+1—k) =
fn=1,n*+n+1-k-2n)+f(n—1,n*4+n+1—k)=f(n,n*+n+1-k).

C. Yt kg f(n, k) = 2" oldugunu gosterelim. Tiimevarim kullaniyoruz:
Lon=0: f(0,0)+ f(0,1) = 201,

2. Z” _"+1 f(n —1,k) = 2" oldugunu varsayalim. O zaman ), Shntl f(n, k) =
n“+n 1 n“+n 1 n2—n 1
k§;+f(n—1k)+z++ f(n =1,k —2n) = (A, B) +f(n—1,k)+

Zn —n+1 f(n o Lm) =N 4 9" — on+l

m=0

Son olarak, B ve C' den, Z,ﬁ (2008, k) = 27+t /2 = 2n
Demek ki, 2122:)0 f(2008, k) = 2"~1. Cevap: 220%.



