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Soru:

7 tam sayilar kiimesi olmak tizere, tiim m,n € Z i¢in

(1) f(n) = f(n+ f(m)) =m

kosulunu saglayan hicbir f : Z — 7Z fonksiyonunun bulunmadigini kanitlayiniz.

Cozium:

f fonksiyonu (varsa) farkli noktalarda farkh degerler ahiyor: f(n + f(m1)) = f(n) — my
ve f(n+ f(ms)) = f(n) — my oldugundan f(m;) = f(ms) ise my = mo.

f fonksiyonu tum tam degerleri aliyor: (1) denkleminde m = 0 yazarsak f(n + f(0)) = f(n).
Dolayisiyla f(0) = 0. Yine (1) denkleminde n = 0 yazarsak f(f(m)) = —m.

fn+m) = f(n+ f(f(=m))) = f(n) = f(f(=m)) = f(n) + F((f(f —m))) = f(n) + f(m)
oldugundan f(n) = cn. f(f(m)) = —m denkleminde f(n) = cn yazarsak: ¢’n = —n
veya ¢ = —1 elde ediyoruz. Ispat bitti.



