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Soru:

k > 1 bir tam say1, p = 6k + 1 bir asal say1 ve m = 2P — 1 olmak {izere,

om—1 _ 1
127m

sayisinin bir tam say1 oldugunu gosteriniz.

Cozim:

m ve 127 sayilariin her birinin 27! — 1 ifadesini boldiiyiinii gosterelim. Fermat
teoreminden 27 = 2(modp) = m = 2 — 1 = 1(modp) = p | m — 1. O za-
man 2 — 1 | 2"1 —1 = m | 2" — 1. Doger taraftan, 6 | p — 1 = 63 =
26 1|21 =7|22-2=7|m-1= 127 =2"—-1] 2! -1,
Simdi m ve 127 sayilarinin aralarinda asal oldugunu gosterirsek coziim tamamlanir:
127 asal say1 oldugundan, 127 nin m sayisini bolmedigini gostermemiz yeterlidir.
p=Tk+n(0<n<7) olsun. k> 1= p > 7 ve psaysi 7 ye bolinmiiyor = n # 0.
127 =27 — 1| 2™ — 1 = 127 | 270" — 2" = 2P — 2", 127 | m olsaydi 127 | 2" — 1
olurdu, fakat 0 < 2" — 1 < 127.



