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Soru:

2008 x 2008 bir satrang tahtasinin bazi birim kareleri boyaniyor. Tahtanin i. satir
ve j. situnundaki birim kareyi (i, 7) ile; < i ve y < j kosullarim saglayan boyali
(x,y) birim karelerinin kiimesini de S; ; ile gésteriyoruz. Baslangigta boyali her (2, j)
birim karesine S; ; ye ait boyali karelerin sayis1 yaziliyor. Daha sonraki her adimda,
boyali her (4, j) birim karesine, S;; deki karelere bir 6nceki adim sonunda yazilmig
olan sayilarin toplami yaziliyor. Sonlu sayida adim sonunda boyali birim karelere
yazili tiim sayilarin tek say1 haline gelecegini gosteriniz.

Cozim:

fij), mod 2 de (7,7) karesine yazilmig say1 olsun. 0. adimda tiim boyali katelere
1 yazldigini kabul edebiliriz. Boyali karelerin sayisi n olsun. Soruyu n iizerinden
timevarimla ¢ozelim. n = 1 durumu aciktir. n = £ igin soru dogru olsun, n = k+1
durumunu inceleyelim. Bazi boyali birim kareler arasinda siralama yapalim:

ifi <kvej<kise(i,j) X (k1) deyecegiz. (p,q) bu siralamaya gore en biiyiik
karelerden herhangi biri olsun. (p,q) karesi herhangi adimda herhangi bir birim
karedeki sayiy1 etkilemiyor. (p,q) karesini silersek, tliimevarim varsayimina gore, N
adim sonra tiim boyal karelere 1 yazilmig olacak. Demek ki, (p, ¢) keresi silinmezse
N adim sonra f(, ) digindaki tiim kareler icin f(; ;) = 1 olacak. f(,4 = 1 olursa,
soru biter. f(, 4 = 0 olsun. Demek ki, ilk N adimda fq,,) ve 1 eklenmis ve f,q), 1
den 0 a doniigmiigtiir. O zaman 2N adim sonucunda tiim boyali birim kareler i¢in
f(i,j) = 1 olacak.



