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Soru:

{z,} dizisi, x1 = a, £ = b ve her n > 2 tamsayis1 i¢gin z,, = 2008z, 1 — Z, 2
bagintilari araciligiyla tanimlaniyor.

1+ 2006z,2p41

ifadesini tiim n > 1 tamsayilar i¢in tam kare yapan a ve b pozitif tamsayilarinin
bulundugunu gosteriniz.

Coziim:
a =1 ve b= 2008 alirsak, 1+ 2006x,x,.1 ifadesinin tiim n > 1 tamsayilar1 i¢in tam

kare olacagin ispatlayalim.
Ik olarak tiim n > 1 degerleri i¢in

(1) z2 + 2l — 1= 20082,741.

oldugunu tiimevarim yontemiyle gosterelim:
1. n=1:1"42008% — 1 = 2008 -1 - 2008.

2. (1), n = k i¢in dogru olsun : aj + 27, — 1 = 2008z2541 = x - 20082441 =
T - (T + Tpgo) = Tf + Tplppo.



Buradan 27, — 1 = xx2p42 = (2008%)11 — Tpio)Thyo = 2008241 2p12 — 27, elde
ediyoruz ve z7,; + 27,5 — 1 = 200824412542 oldugundan (1) in n = k + 1 i¢in de
dogru oldugu goriiliir.

Son olarak 1+ 2006x,%n11 = 1+ 2008%,2p41 — 2TpTpir = a2 4 2k — 2wty =
(Tpy1 — Tn)?. Ispat tamamlanmstir.



