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Soru:
T, dogal sayilar kiimesinin bir altkiimesu olsun. Herhangi a,b € T icin a® — ab + b?
ifadesi a?b? ifadesini boliiyorsa, T" kiimesinin sonlu kiime oldugunu ispatlayin.

Cozim:

d, a ve b sayilarimin en biiyiik ortak boleni olsun: d = (a,b) veya a = day, b = dby,
(a1,by) = 1. d*(a? — a1by + b3) ifadesi d*a?b? yi boldigiinden a? — a;b; + b} ifadesi
de d*a?b? yi boliiyor. (a1,b) = 1 oldugundan (a? — arby + b%,a;b;) = 1. O zaman
a? — aib; + b7 ifadesi d* yi béliiyor veya a® — ab + b2 ifadesi d* i béliiyor .d<a
oldugundan a? — ab + b* < a*. Bir @ € T alalm. a® — ab + b*> < a* oldugundan b
sadece sonlu sayida farkh deger alabilir.



