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Soru:

-yt =y’

denkleminin tiim negatif olmayan rasyonel coziimlerini bulunuz.

Coziim: Coziim kiimesinin (z,y) = (0,0) ve k dogal say1 olmak uiizere, (k¥ k)
oldugunu gosterelim.

(z,y) rasyonel, pozitif ¢oziim ikilisi olsun. Yeni ¢ = ¥ degiskeni tamimlarsak,

2 (tx)® = (tz)*® veya x = t'' elde ederiz. t — 1 = k mmn dogal say1 oldugunu
ispatlayalim. « = (k4 1)* ifadesinde (m,n) =1 ve (p,q) = 1 olmak tzere z = 2 ve
k= § yazarsak

miq” =n’(p +q)’

elde ederiz. (m,n) = 1 oldugundan n|¢”. (p,q) = 1 oldugundan ((p + q)?,q¢?) =
(p+q,9)? = (p,q)? = 1. Demek ki ¢*|n? ve sonug olarak ¢ = n?. ¢ > 1 olsun. ¢”
sayisini asal carpanlarina ayiralim. Her ¢arpanin kuvveti p ve ¢ ye boliindiiytinden
pq ye de boliintiyor. Demek ki ¢ sayisin1 da asal carpanlarina ayirirsak, her ¢carpanin
kuvveti ¢ ile boliinme zorunda olacaktir. ¢ < 2¢ oldugundan celigki elde ediyoruz.
Sonug olarak ¢ = 1 ve x = k¥~ y = k¥ sonucuna variyoruz. (0,0) ve (k*=1 k)
ikililerinin ¢oztim olduklar: kolaylikla kontrol ediliyor.



