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Soru:

Ay, Ay, ..., A, noktalar: ayni diizlem iizerindeler ve bu diizlem tizerindeki herhangi
P noktasindan bu noktalara olan uzakliklardan en az bir tanesi irasyonel sayidir. n
en az kag olabilir?

Cozim:

Cevap: 3.

A; ve Ay noktalarmin orta dikme dogrusu tizerinde |PA;| = |PAs| = rasyonelsayi
olacak gekilde sonsuz tane P noktasi bulunabilir. Demek ki n > 3. n = 3 oldugunu
gosterelim.

A; ve A, noktalarm aralarindaki uzaklik v/2 olacak bicimde secelim. As noktast
ise [A; A dogru pargasimin orta noktasi olsun. P noktasi A;As dogrusu uzerinde
ise, |PA;|,i = 1,2,3 uzakliklarinin en az biri irasyoneldir. Diger durumda koseleri
Ay, P, Ay ve @ olan bir paralelkenar alalim. O zaman

|A1 Ao 4 |PQ|? = 2|PA|* + 2| PAy|?,
veya

| A Ag|* = 2|PAL > + 2| PAy|* — 4| PAs|?
elde ediyoruz. |A;As]? = (v/2)? = /2 irasyonel oldugundan |PA,|, |PA,|, |PAs|

sayilarindan en az biri irasyonel olma zorundadir.



