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Soru:
ai,Qs, ..., a1024 pozitif gercel sayilarin ¢arpimi P olsun.
1024
1 1 1024
14+ =) = 1+ ——
H ( 1021 +a22048) = ( P+P2)

oldugunu gosteriniz.

Cozim:
a, b gergel sayilari i¢in

1 1 1 2
- > -
(1 * a2+a4> (1 * b2+b4> = (1 i ab+a2b2) ()

esitsizligini ispatlayalim.
Esitsizligin her iki tarafin1 a?06*(1 + a?)(1 + b*)(1 + ab)? ile carpalm:

(14 a® 4+ a*)(1 4+ b + b (1 + ab)? > (1 + a®)(1 + b*)(1 + ab + a*b?)?

Parantezleri agarsak (27424 terim!) ve sadelestirme yaparsak

a* + bt — 24?0 + 2ab® + 2a°b — a®b* — a*b? — 2436 + a%b° + aOb? — 246t > 0

elde ederiz. Son esitsizligi

(a® — b*)* 4+ ab(2b* + 2a* — ab® — a*b — 2a°b*) + a®b*(a® — b*)?

= (a® = b*)* 4+ ab((a® — b*)* + (a — b)*(a® + ab + b*)) + a®b*(a* — b*)* > 0



gibi yaza biliriz ve sonuncu esitsizlikte tiim terimler pozitif oldugundan (x) ispat-
lanmagtir.

Simdi tim n > 1 ve carpimi P, olan gercel aq, as, ..., asn sayilar: i¢in
2” 271
1 1
14— |>(1+ ——= I,
Ul( +a?”+a$”“)‘( PﬁPﬁ) )

oldugunu ispatlayalim. Sorumuz n = 10 durumudur.
(1) esitsizligi direk olarak (x)dan ¢ikar. (1) esitsizligi dogru olsun.
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( (I,) kullandik).
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esitsizligini ( (I,,41)) elde ettik. Ispat tamamlanmigtir.

In(1+ ) fanksiyonunun digbukey oldugu kullanilarak farkh ¢oziim
exp T + exp 2x

yapilabilir.



