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Soru:

(14 V227 — o1 b3

kosulunu saglayan a ve b dogal sayilarinin en biiylik ortak boleni kactir?

Coziim: Cevap: 1.

(1+/2)207(1 — /2)207 = 1 oldugu aciktir.

(1 + v2)27 ve (1 — v/2)?™7 ifadelerine Newton Binom Acilimi uygularsak (1 —
\/5)2007 =a—b/2 oldugunu goruriiz ( irasyonel terimler V2 nin tek kuvvetlerini
iceren terimlerdir).

Demek ki (14+/2)2°7(1—1/2)%7 = (a+bv/2)(a —bV/2) = a® —20? ve a® —2b* = —1.
d sayis1 a ve b dogal sayilarimim en biiyiik en bilyiik ortak boleni ise, d|a® ve d|b?
oldugundan d|(a? — 2b*) = —1. O zaman d = 1 olma zorundadur.

Soru tiimevarim metoduyla da kolayca coziile bilir:

Cozim 2:

n=12,...,icin (1+v2)" = a,+b,V2 kosulunu saglayan a,, ve b, dogal sayilarmni
tanimlayalim. a, ve b, sayilarmmin en biiyliik ortak boéleninin tim n = 1,2,...
degerleri ic¢in 1 oldugunu gosterelim.



a; = by = 1 oldugu agiktar.
Aot + bop1 V2 = (1 +V2)" ™ = (1 4+ V2)"(1 + v2) = (a, + b,V2)(1 + V2)
= ay + 2by, + (ay + by)V2

oldugundan
(p+1 = Qp + 2bn7 bn+1 = ap + bn

elde ederiz. a,, ve b,y sayilarinin her ortak boleni 20,11 — a,11 = apn Ve apiq —
bni1 = by, sayilarim boliiyor. Demek ki ebob(ay,, b,) = 1 ise ebob(a, 11, b,41) = 1 olur.
ged(aq, by) = 1 oldugundan, tiim n degerleri igin ebob(a,,, b,) = 1 oldugu goriiliir.



