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Soru:

n dogal sayisi, 1 dahil kendisinden kiiciik tiim pozitif bolenlerinin toplamina esitse,
n sayisina kusursuz say1 diyelim. Her hangi tek ve kusursuz n sayisinin (varsa) 105
ile boliinemeyecegini ispatlayiniz.

Not: Bu giine kadar kusursuz tek say1 bulunamadi.

Cozim: 105 = 3 x 5 X 7 sayist n yi boliiyorsa, n sayisi

n=3%5%T%pl L pptar > 1oy >1,a3>1
seklinde carpanlarina ayiriliyor.
S(n), n dogal sayisinin 1 ve n dahil tiim pozitif bélenlerinin toplami olsun:

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
S(n) = n(l4=d-ed—V(1F=dee eV (1F =g d— )1 —e e d—) . (1 —fe e —).
(n) = n( +3+ +3a1)( +5+ +5a2)( +7+ +7a3)( +p4+ +pi4> ( +pk+ +pgk)
n kusursuz tek say1 oldugundan S(n) = 2n ve S(n) 4 ile boliinmiiyor. n nin tiim
asal ¢arpanlar1 tek oldugundan oy > 2 ve az > 2 olma zorunda, diger durumda
ar=1,a3=1:
(I+3+ - 453) =35 I+2+-+=5) =2 ve S(n) 4 ile bolimiiyor. Son olarak,

=3 7o5
S(n) 1 1 1 1 1. 13657 4446
2= > (14 -4+ 2)1+2)1+-+—)=—2 L=
23+ )+ )0+ 24 5) = 5525~ 205~

geligkisi n nin 105 ile boliinemeyecegini ispatliyor.



